)\\ gelill, Triangle rectangle 1XHALH  HELHOEO P PR TR
Fpn % ctoerde | oo JgY vaan
i‘* ns“a[hs&g 2ASC @ecdimic g%wmga&gm

gy Mathématiques Tl e T Selal
Triangle rectangle :

*/ Propriétés du milieu de I’hypoténuse :

a/ Propriété directe :
Si un triangle est rectangle, alors le milieu de son hypoténuse

est équidistant aux sommets de ce triangle.

*/ D’uneautre fagon :
Si ABC estun trianglerectangle en 4 et M milieude [BC| , alors

MA=MB=MC

*/ Exercice d’application :
Soit ABC untrianglerectangleen A tel que: BC=8cm

Et soit E le milieude [BC].

1/ Tracer la figure.
2/ Montrer que AEC est untriangleisoceéle.
3/ Déduire lalongueur EA

*/ Solution :

1/ Lafigure:
B

A C

2/ Montrons que AEC est un triangleisocéle

Onsait que ABC estun triangle rectangleen A.
Et puisque E est le milieu de son hypoténuse [BC] ,alors : EA=EB=EC.

www.anissmaths.ma_Site des maths au college du professeur ANISS EL MEHDI_Prof de maths retraité depuis 2019 _Mohammedia_
gsm :0663153785 * Adresse: 143 AC Riad Essalame , Mohammedia* Email : aniss_elmehdi@hotmail.com


http://www.anissmaths.ma_site/

Donc : onvachoisir : EA=EC

D’ou : AEC estuntriangleisocéleen A .
3/ Déduisonslalongueur EA :
On saitque E estle milieude [BC]
BC

Donc: EC=——.
2

Cest-a-dire : EC=%=4cm.

Etpuisque: EA=EC (d’aprésla question2), alors : EC =4cm|.

b/ Propriéte réciproque :

Si dans un triangle le milieu de I'un de ses c6té est équidistant a ses
sommets, alors ce triangle est rectangle au sommet opposé a ce coté.

*/D’une autre fagon

Si ABC estun triangle et M milieu de[ BC| tel que MA=MB=MC, alors

ABC estun trianglerectangle en A.

*/ Exercice d’application :
Soit AEB untriangle isoceleen E etsoit C le symétriquede A parrapporta E .
1/ Tracer la figure.

2/ Montrer quele triangle ABC estrectangle.

*/ Solution:

1/ Tragons lafigure :

B A
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2/ Montrons que ABC est untrianglerectangle.

Pour celaon vamontrerque : E est lemilieudu c6té [AC] etque: EA=EB=EC.

*/ Puisque C estle symétrique du point A par rapportau point E
alors: E est milieudu coté [AC].

*/ Et puisque AEB est untriangleisoceleen E.
alors: |EA=EB| (1)

*/Etpuisque E est milieu du cote [AC]|
alors: |[EA=EC (2)

De (1) et (2),ondéduitque: |[EA=EB=EC

Onadonc ABC untriangleet E milieudu coté [AC] tel que:
D’ou : le triangle estrectangleen B.

II_Triangle rectangle et cercle :

1/ Propriétés directe:

a/ Propriéte :

Si un triangle est rectangle, alorsil est inscrit dans un cercle
de diametre son hypoténuse .
Ce cercle est appelé : cercle circonscrit a ce triangle.

*/ D une autrefacon :

Si ABC estun triangle rectangleen A4, alorsil estinscrit dans un
cercle de diameétre [ BC|

b/ Exemple:
Soit ABC untriangle rectangleen A.
Tragons le cercle (C) de diametre

[BC] etdecentreO

On remarque que le cercle passe par les points A, Bet C
Ondit quele triangle ABC estinscritdanslecercle (C
Le cercle (C) est appelé : Cercle circonscritau triangle
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*/ Exercice d’application :

Soit ABC triangleet (AH ) lahauteurissuede A.

1/ Tracer une figure.
2/ al Déterminer en justifiant laréponse, le centredu cercle circonscritau triangle ABH .
b/ Déduire le rayon de ce cercle.

*/ Solution :

1/ Tracons lafigure :

2/ a) _Déterminons le centre du cercle circonscritau triangle ABH

On sait que (AH ) est lahauteurdu triangle ABC issuede A telleque H [BC].
Donc: (AH)L(BC)
D’ou : ABH estun trianglerectangleen H .

Signifieque: ABH est inscrit dans le cercle de diamétre I’hypoténuse [ AB].
Parsuite : le centredu cerclecirconscritautriangle ABH est le milieu du c6té [ AB].

b) Déduisons le rayon du cercle circonscrit au triangle ABH :

Puisque [ AB] est le diametre du cercle circonscritau triangle ABH , alors:

AB
Le rayon de ce cercle est =
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2/ Propriétés réciproque :

a/ Propriété:

Si un triangle estinscrit dans un cercle de diametre I'un de
ses cOtés, alors ce triangle est rectangle au sommet opposé
acecoté.

*/ D une autre fagon

Si ABC estun triangle inscrit dans un cercle de diametre
[BC] ,alors cetriangle estrectangleen A.

b/ Exemple:
Soit ABC untriangleinscritdansuncercle (C) decentre O dediamétre [ AB].

C

On remarqueque le triangle ABC estrectangleen C

*/ Exercice d’application :

On consideére la figure suivantetelle que EFG =40'.

E
(©)

40°

Calculer lamesure de I’angle EGF , en justifiant la réponse.
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*/ Solution :

Calculons lamesure de I’angle EGF :

On a d’apres la figure :

EFG estuntriangle inscritdans le cercle (C) de diametre le c6té [GF].
Donc: EFG estuntrianglerectangleen E.

D’ou: EGF + EFG =90

C’estadire : EGF + 40 =90
Par suite : EGF =90 — 40’

Donc : |EGF =50°|.
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